1°" §2 Correction de I’évaluation n°10 : sujet B

. n+3
Exercice 1: u, =
n+4

_n+1+3 n+4

Unp1=—F———F="2
n+1+4 n+5
n+4 n+3  (n+4P  (n+3)Yn+5) (n2+8n+16)—(n2+8n+15) 1
donc v, —u, = - = - = =
n+5 n+4 (n+4)n+5) (n+5)n+4) (n+4)n+5) (n+4)n+5)

n étant un entier n+4 et n+5 sont strictement positifs donc pour tout entier n v, -u, >0

Conclusion : [|la suite est strictement croissante].

n+1 n
Exercice n°2 : pour tout entier n non nul u,4 = ] etu,=—.
n+ n

Pour tout entier n non nul : 5" >0 etn >0 donc u, >0

5n+1
Pour tout entier n non nul : 4ot — n+1 _ 5" K no_on
up 5" n+1 57 n+1
n
Unit _4_ 5n _1=:4n—1
u, n+1 n+1

On sait que n>1 donc 4n>4donc 4n-1>3>0.

o . u NP "

On en déduit que pour tout entier n non nul =21 1> 0, c'est-a-dire —*' > 1 et comme u, est positif alors v, >u,, .
un un

Conclusion : la suite est strictement croissante.

Exercice n°3 : (u,) est la suite définie par ug et pour tout entier naturel n, up,.4 =+/u, +2
1. UO =O,5.

Une valeur approchée a 10°® prés de us est 1,996754 .
La suite semble croissante, majorée par 2 et minorée par 0,5.

2. UO =5,
Une valeur approchée a 10°® prés de us est 2,003035 .
La suite semble décroissante, majorée par 5 et minorée par 2.

3 . Lorsqu’on choisit uy = 2, la suite est stationnaire.

3u, +2

Exercice 4 : soit (u,) la suite définie pour tout entier naturel n, par u,,4 = 2
up +

3
etup=——.
7Ty

On admet que u, est défini pour tout n de N,

3x 3 +2 ,g+£ _3
3ug +2 2 2 2
1= = = = =-

2 .
1.a)u = = =—==-1;
Up +4 _§+4 _§+§ s
2 2 2 2
3up+2  3x(-1)+2 -3+2 -1 3
Uy = = = =— ;U3 =—
U +4 -1+ 4 3 3 11
up—ug=-1+15=05 ;
Uy —u ——l+1—g
2 1 3 3

uq—Ug # Uy —ugdonc la suite (un) n'est pas arithmétique.

b) Une valeur approchée a 10 prés de us ~ 0,853881
2.f)= X2 sur[-1,5:1,5]
X+4

a) f est dérivable sur[-1,5; 1,5 Jsur f'(x)= 3(x +4) - (3x + 2)x1 - 3x+12-3x-2 10

(x+4) (x+4) (x+4)

b) Un carré est positif ou nul.

sur[-1,5;1,5], (X + 4)2 >0 . De plus 10 est strictement positif donc f' est strictement positif sur [-1,5; 1,5].
f est donc croissante sur [-1,5; 1,5].



X -1,5 1,5
f(x) +
13
f(x) ET)
-1
3. a.
X -1,5 |1 -0,5 |0 0,5 1 1,5
f(x) -1 -0,333 | 0,14 |0,5|0,78 |1 1,18

b. Courbe représentative de f sur [-1,5; 1,5] et de la droite
d’équationy = x.

c. voir figure .

d. La suite semble strictement croissante, majorée par 1,
minorée par -1,5.

Un -1 .
u,+2°
on admet que v, est défini pour tout n.
3u,,+2_1 3up+2 up+4 2u, -2

5. Soit (vn) la suite définie par v, =

a)v 1:unﬂf‘l _ u, +4 _ u,+4 up,+4 _ up +4 :2unf2
T U+ 2 3u”+2+2 3un+2+2un+8 5u, +10 ~ 5y, +10
u, +4 u, +4 u, +4 u, +4
2(un71)

_2
Vne = 5(uy, +2) "5’

. e . 2 .
Conclusion : (vn) est géométrique de raison 5 et premier terme v =

n
b) v,= —5X(Zj .
5
u, -1 3

c) pourtoutnde N, 1-v, =1- - )
Up+2 U, +2

U0+2

Conclusion :1-v, = 0.

d) v, = 5’7;; donc v, (u, +2)=u, - 1.
n

UpV, +2v, =u, -1.Dou u,v, —u,=-1-2v, .

-1-2v
uplv, —1)=-1-2v, ; u, :T_1”
Conclusion : u, = ﬁ
—v,

n
1—10x(2j
_ \5)

— .
1+5x(2j

5

e) u, =

f) Déterminer la valeur exacte, puis une valeur approchée a 10 pres, de us. vérifier que vous retrouvez bien le résultat obtenu dans le

nz
2

1. up= cos(%rj =1,u= cos(%j =0,uz = cos(%rj =cos(z)=-1etus = cos(%rj =0

1.b)

Exercice n°5 : (un) est la suite définie pour tout entier naturel n, par u, = cos(

2. Upy= cos(%j == cos(%r + 27rj ;

UO*'] - —2,5 -

05

Or la fonction cosinus est périodique de période 2z donc u,, 4 == cos(7j = Un.

3. La suite est périodique , de période 4.

-5




