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182 Correction de I'évaluation n°1

I) Contréle des connaissances :

Définition 1 : une fonction f, définie sur Ds est impaire si pour tout x de Dy, on a : ‘—Xe D; et f(-x) =-f(x)‘

Définition 2 : soit / un intervalle (ouvert ou fermé, borné ou non). Soit f une fonction définie au moins sur /.

e fest strictement croissante sur / signifie que : pour tous réels uet vde I, si [u<v alors flu) < f(v)

e f est _décroissante sur [ signifie que : pour tous réels u et v de /, si |u< v alors f(u) 2f(v)|

Il) Exercices :

Exercice n°1: a) (x—2)(5x —2)=(2-5x)(x—=1) < (x —2)(5x—2)—(2-5x)(x = 1) =0 < (x - 2)(5x — 2) + (5x — 2)(x = 1) =0
& (5x-2)(x-2)+(x-1)]=0 < (5x - 2)(2x -3)=0 < (5x-2)=00u (2x-3)=0

<:>X=ZOU x:E,

5 2

Conclusion : I'équation a deux solutions %et %

b) (2x +1)2 —(3x + 5)2 <0 & [(2x+1)—(3x+5)][(2x+1)+(3x +5)]£0 x _OO 4 6 o
(2x+1)27(3x+5)2£0 o (x-4)5x+6)<0 ’

-x-4 + 0 - |
On étudie le signe du produit (—x —4)5x + 6)< 0 a I'aide du tableau ci ox+6 - | - 0 +
contre. Produit - 0 + 0 -

Conclusion : Szkw;4]u{g;+w[

)2( . f(x) existe si et seulement si 25x2 -9 0.
25x° -9
2 2 2 2
25x2 920 < (5x -32 20 < (5xP -32 20 < (5x —3)5x+3)=0

Exercice n°2:1°) a) f:x—

Conclusion : |le domaine de définition de la fonction f est R - {% - %} .

b)h: x5 +2x2 ; h(x) existe si et seulement si 5 + 2x%>0.
On sait qu'un carré est toujours positif donc pour tout réel x, x>0
C'est a dire pour tout réel x, 2x? >0 et donc 5+ 2x% >5>0 . On en déduit que 5+ 2x? est toujours positif.

Conclusion : [le domaine de définition de la fonction h est R |

3-X
—
i(x) existe si et seulement si (3 —x>0et x =0) cest a dire si et seulement si (3> x et x#0) donc D; = |-0;0[u 0; 3]

c)i: x>

2°) Le domaine de définition de la fonctions f est symétrique par rapport a 0.

Pour tout réel x de R-{E;—E}, f(ox)=— > = X =f(x)
5 5 25(_

x? -9  25x2-9
Conclusion : ff est impaire].
Le domaine de définition de la fonctions h est symétrique par rapport a 0.

Pour tout réel x de R, h(-x) = \/5 +2(-xp = V5 +2x2 =h(x) donc h est paire.
Le domaine de définition de la fonction i n’est pas symétrique par rapport a 0 donc i n’est ni paire ni impaire.

2_
Exercice n°3 : f est la fonction définie sur R \{ -2} par f(x) = X 26
+
1°) a) f(x) = - 3 a deux solutions 0 et —3.
2 2 2 2
b)f(X)=-3<:>X 6=—3<:>X 6+3=O<:>X 6+3(X+2)=0<:>M=0<3x2+3x:0et x+2%0
X+2 2 X+2 X+2 X+ 2

o (x(x+3)=0et x+2#0)<=(x=00ux+3=0etx+2%0) <= (x=00ux=-3)



On retrouve bien le résultat obtenu graphiquement.
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2°) Pour tout réel h tel que —2+h appartienne a R\ {-2}, c 'est a dire pour tout réel h non nul , -2-h appartient a R\ {-2} .

(-2+hf -6 _4-4n+h? -6 _—4h+h?-2

o>

f(-2+h)= : : =z = £ ¢ D
T h h e L
f(_2_h)_(—2—h)2—6_(—(2+h))2—6_(2+h)2—6_4+4h+h2—6 e B S S
—2-h+2 ~2-h+2  -2-h+2 —h s+ [ - SRS

2 2 2 5 H s s s s s X 5____;_
f(_2_h):4h+h -2 _ 4h+h"-2_ -4h-h"+2 A R E2 i
-h h h et b

2 2 ; M 2 2 2 2 .- 3. _;____;_

22y =M 22, A r2 0 g SR RN
h h h RN RS S

i f(-2+h)+f(-2-h) _ R B S - i

On en déduit que 2 =4 § X D : _]11 %
Conclusion : la courbe représentative de f admet le point | (-2 ; -4) pour centre de symétrig. : : : . F

3°) a) la droite A représente la fonction affine g définie sur R par g(x) =-x - 6.
g(-1)=-5donc A passeparl(-1,-5). g(-3)=-3donc A passeparA(-3,-3). : I

g(-5)=-1donc A passeparl(-5,-1).

b) Cr est en dessous de A lorsque x J-oo;—3[U]-2;-1[.
4°) a) Pour tout réel x différent de -2 :

x> -6
X+2

+X+6 = +X+6

2 2

X -6 X“ -6
f(x) — =2 70 (Cx-86)=
(x) = g(x) X+2 (X ) X+ 2

x2—6+x2+8x+12= 2x2 + 8x + 6

f(x)-g(x) = 2

X+2

r (2x+2)(x+3)=2x2 +6x+2x+6 _2x2 +8x+6
X+2 } '

(0]
X+ 2

(2x +2)(x + 3)
X +2 '

X+2

Conclusion : |pour tout réel x = -2, f(x) — g(x) =

b) On étudie le signe de f(x) — g(x) a I'aide du tableau ci-contre :

Conclusion : D'apreés le tableau :
fx)—gx)>0sur |-3;-2[U-1;+ o
f(x) —g(x) = O lorsque x = -3 ou x = -1.
f(x)—g(x) <Osur Joo;-3[U}-2; -1

Vs

o
NS

/.

X —00 -3 -2 -1 +00
2x + 2 - |- - 0+
X +3 - 0 + + +
X+2 - | - o + +
f(x) -g(x) - o + - 0 +

c) f(x) —g(x) <O sur J-oo;—3[U]-2; -1 donc C est en dessous de A lorsque x J-o0;—3[ U ]-2; 1 : le 3°)b) est bien validé.

2x-3si 0<x<2
Exercice n°4 : f(x) = x=3 SI_ 0<x

—Xx+3si 2<x<5
+Sur [ 0,2] la représentation graphique de f est un segment de
droite [AB] avec A( 0, -3) et B(2, 1)

+Sur] 2, 5] lareprésentation graphique de f est un segment de
droite [BC] avec B(2, 1) et C (5,-2) :

On sait que la représentation graphique d'une fonction paire,
dans un repére orthogonal, est symétrique par rapport a I'axe des
ordonnées.

-.-gnolgn

b i

Exercice n°5 : 1°) pour tout réel x, on a - (x +2)° + 5 = - (x2 +4x+ 4) +5 = -x2 - 4x+1 = f(x). Conclusion : f(x) = - (x +2)° + 5

2°) Soit deux réels u et v de |- ;2] telsque u<v<-2.
On ajoute =2 : u +2<v +2<0.

La fonction carrée est décroissante sur |- 0;0] donc (u+2)°> (v +2)°>0

On multiplie par —1 qui est négatif : -(u +2)? <-(v +2)*’< 0
On ajoute 5: -(u +2)? +5 < -(v +2)°+5< 5

C'est a dire: f(u) <f(v)

Conclusion : |f est strictement croissante sur |-« 2]




