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Exercice nl
1) g(x) =0 « -4x2-2x+3=0.
Soit A le discriminant de g(x) : A = (-2)2- 4x(-4)x(3) =4 + 48= 52 = 4x13.
A>0 donc g(x) = 0 a deux solutions X' et X"
_-b-yA _2-yax13 _2-2/13 2(1 J13) _1-413 _ —1+J_3 ._-b+Ja _2+2/13 _-1-413

2a -8 -8 -2x4 -4 2a -8 4

—1+4JE ou x —1—4@

Conclusion : g(x) = 0 pour x =

2)

Théoréme 1: Soit P(x) =ax+bx+c,oua #0.
Si A>0 alors P(x) peut se factoriser et P(x) =a(x - X' ) (x - X") ou x' et X" sont les racines de P(x)

—1+\/E)( -1-413

Conclusion : [g(x) =-4 (X — X =
a(x) ( 1 1 )

3)

Théoréme 2 : Soit P(x) =ax+bx+c,oua #0.
Si A>0 alors P(x) est du signe de a "a I'extérieur "des racines et du signe de - a "a l'intérieur".

Ici a = - 4 donc |g(x) >0 pour x appartenant a ]

-1-413 -1+413 |
4 .

4

Exercice n2

1) a) P(1) = -14x1° +33x1% -16x1 -3 = -14 + 33 -16 -3 = 0.

b) P(x) = (x-a)Q(x).

P(x) est degré 3 donc Q(x) est de degré 2 et Q(x) = ax® + bx +c.
Par identification :a=-14etc=3

Donc P(x) = (x -1)(-14x2 + bx +3) ou b est un réel a déterminer.

Developpons (x-1D( 142 + bx +3;
(X - 1)(-14%% + bx +3) = -14x% + bx? +3x + 14x° - bx -3 = -14x% + (b+14)x* + (3 - b) x -3.

D'apres le théoreme d'identification : b+ 14 =33 et3-b=-16 donc b =19

Conclusion : P(x) = (X - 1) (-14x° +19x + 3) et Q(x) = -14x° + 19x +3.

29 a) Soit A le discriminant de -14x° + 19x +3 : A = (19)%4x(-14)x3 = 361 + 168 = 529

-b-JA _-19-23 3 . -b+Jn _-19+23  +4 _

A>0 donc -14x% + 19x +3 a deux racines X' et X" : x'= = =15=—et x"=

2a -28 2 2a  -28 -28

Finalement -14x% + 19x +3 = -14(x 3 )(x+l ). D'ou|P(x) =-14(x - 1) (X - 3 )(x+%)

Donc P(x)=0 < -14(x - 1)(x+—)(x-—) 0= x= 1oux—-% oux:g

. . . 3 1
Conclusion : |P(x) = 0 a trois solutions 1, 5 et- 7
b) On utilise le théoréme 2 ci dessus pour le signe de —14x? +19x + 3 :

X 1

-0 -= 1 15 +00
7

x-1 - - 0 + +
-14x% +19x + 3 - 0+ + 0 -
P(x) + 0 - 0 + 0 -

c)|P(x) >0 a pour ensemble de solutions] - oo;—%[l]]l;]j[

1
Exercice n3 a)-—;x2 +2x-7<0.

Soit A le discriminant de — %Xz +2x-7:A= (2)2-4x(-%)x(-7) =4-4=0.

-1
7
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A=0donc — 7X2 + 2X — 7 a une racine double xo : Xo
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1]

N

X
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2 -b

Théoréme 4 : Soit P(x) =ax “+bx+c,oua #0. Si A=0:P(x) est du signe de a pour x réel different  de %
a

1, . o
Donc —7x +2x — 7 est strictement négatif pour x 27 .

1
Donc l'inéquation - 7X2 + 2X — 7 <0 a pour ensemble de solutions R-{7}.

Interprétation graphique : La parabole est tournée vers le bas, son sommet est sur I'axe des abscisses.

b) 3x2 —2x +1 > 0. Soit A le discriminant de 3x2 —2x +1: A = (-2)%-4x(3)x(1) = 4- 12 = -8

Théoréme 5: Soit P(x) = ax Z+bx+c,ola #0.SiA<O0: P(x) est du signe de a pour x réel .

Donc 3x2 —2x +1 > 0 pour tout x réel (puisque a = 3).

Donc ‘I‘inéquation 3x? = 2x +1 > 0 a pour ensemble de solution IR| .

Interprétation graphique : La parabole est tournée vers le haut, elle est au dessus de I'axe des abscisses.

-2X +6
—15x% +x +2

Soit A le discriminant de -15x% + x +2 : A = (1)%-4x(-15)x2 = 1+ 120 = 121

Exercice n4 : I inéquation >0 peut se résoudre a l'aide d'un tableau de signes.

-b- -1- -b+ -1+
A>0 donc -15x% + x +2 a deux racines X' et X" : x'= b JZ = 1-11 :Eet xX"= b JZ = L 11:—1.
2a -30 5 2a -30 3
1
- 5 et 0,4 sont deux valeurs interdites.
On utilise le théoréme 2 ci dessus pour le signe de —15x? + x +2<0
-2Xx+6=0 = x=§=3
2
Tableau
X 1
-00 -— 0,4 3 +0o
3
-2Xx+ 6 + + + 0 R
-15x° + X +2 - 0 0 - -
quotient - [T+ [ - 0 ¥
-2X +
Conclusion : #2 0 sur}—l;o,{ O [3, +o]
—-15x“ +x+2 3
Exercice nb

Figure 1 : les branches de la parabole sont tournées vers le bas donc a <0.
La courbe n'a pas de points d'intersection avec I'axe des abscisses donc I'équation f(x) = 0 n'a pas de solution.
Donc A< 0.

Figure 2 : les branches de la parabole sont tournées vers le haut donc a >0.
La courbe a deux points d'intersection avec I'axe des abscisses donc I'équation f(x) = 0 a deux solutions.
Donc A > 0.

Exercice n%

19 (3x +2)x -5)% + (x2 -10x + 25)(3x +2)=(6x + 4)(x -5)% = (3x +2)x =5)° + (x =57 (3x + 2) - 2(3x + 2)(x - 5)? =0
~ (Bx+2)x-5)(x -5)+1-2]=0
- (8x +2)x -5)%(x -6) =0

@x:—é ou x=5o0ux=6.

29 x*-2x2-3=0
X2 -2X-3=0
X'-2x*-3=0 =
X =x2
Soit A le discriminant de I'équation X®> -2X -3=0
A=(-2f -4x1x(-3)=16

) — +
“A>0donc I'équation X? -2X -3 =0 a deux solutions réelles distinctes : X; = 2-4 2 4 “let X, = 2+ 5 2. 3



On en déduit que X —2x*-3=0 « x?=-loux?=3.
-1<0 et pour tout réel x, x? = 0donc I'équation x>
3>0donc x2=3 = x=-y3oux=43 .

Conclusion : |I'équation x* — 2x2 - 3 = 0 a deux solutions - «/5 et \/§|

39 Vx-1=-2x+5.

Pour que I'équation soit définie, il faut: x —1=>0. C'esta dire x = 1.

= -1 n'a pas de solution dans R.

Pour tout réel xde [ 1, +oo[ :

Yx-1=-2x+5 < (x-1=(-2x+5 et-2x+520)
WX-1=-2x+5 = (x-1=4x% -20x + 25 et -2x=-5)
WX =1=-2x+5 = (4x? -21x+26=0e¢t xsg).

Soit A le discriminant de 4x? - 21x + 26 : A =(- 21)2 -4x4x26 = 25.

- +
A>0donc = 4x? —21x + 24 =0 a deux solutions : x':LSS:E=2 et x"=H=§=$:3,25.

3,25 n'est pas inférieur a g donc 3,25 n'est pas solution.

2>1et2<2,5donc 2 est solution.
Conclusion : |I'équation VX =1=-2x +5 a une solution 2|
2 _ 2 _ -
x*-1 3 X 4>0ﬁ(x 2)(x+2)>0

431_23 >0 = — 2 >0 - —
x“ -1 x“-1 x°-1 x- -1 (x=-D(x +1)

x2 - 4 est du signe de a =1 c'est a dire positif a I'extérieur des racines et négatif a l'intérieur.
x2 - 1 est du signe de a =1 c'est a dire positif a I'extérieur des racines et négatif a l'intérieur.

X . -2 1 1 2 oo
X2 - 4 T 0 - : 0+
X-1 + + 0 - 0  + +
2 _
x2 4 + 0 B + i 0 .

X -1

5= ]-=-2[0]-11[0]2]

x2 +5X + 4 .
3x2+4x -1
Soit A; le discriminant de x* + 5x + 4 : A; = 5%-4x1x4 =25-16=9
. -b-JA_-5-3_
2a 2 2a 2
Soit A; le discriminant de 3x° + 4x - 1 : A, = 42-4x3x(-1) =16+12=28
A,>0 donc 3x° + 4x - 1 a deux racines x' et X" :

X,:—b—\/Z:—4—2\/7:—2—ﬁet x,,:—b+JZ:—2+ﬁ
5 :

2a 6 2a 3
2+47

-2-47 _
3

=-1,54 et _T = 0,21 sont deux valeurs interdites.

0.

A1>0 donc X + 5x + 4 a deux racines x' et X" @ x

X . 4 -2-47 1 -2+447 oo
3 3
X~ + 5x + 4 + 0 - - 0 - +
3x° +4x -1 + + 0 - + 0 +
2
X° +5x+4 + 0 _ + 0 - +
3x? +4x-1
+ -2+

Exercice n7



y=8-x y=8-x y=8-x y=8-x
Xy =2 x(8-x)=2 8x-x2=2 x> -8x+2=0
A=(-8)2-4x1x2 = 64 -8 =56 =4 x 14.

A> 0 donc x? - 8x + 2 =0 a deux solutions :

xvzﬂﬂ_m ot X--:%:Mm_

‘Le systeme a deux couples de solutions (4 - x/ﬂ;4 + x/ﬂ) et (4 + «/ﬂ;4 - ﬂ)|




